数列微专题9等差数列的证明与判断
1． 问题前测：

1．[2023南京市期末]“a3＋a9＝2a6”是“数列{an}为等差数列”的(　　)

A． 充分不必要条件　      B． 必要不充分条件

C． 充要条件　            D．既不充分也不必要条件

2．[一轮复习]已知数列{an}的前n项和Sn＝an2＋bn＋c(a，b，c∈R)，则“c＝0”是“{an}是等差数列”的______条件．
3．[一轮复习]已知数列an＝6n＋2，那么an是_________数列．
记Sn为数列{an}的前n项和，若Sn＝3n2+4n，那么an是_________数列．
二．知识梳理

三．例题讲解：

例1．[一轮复习]已知数列{an}的各项均为正数，其前n项和为Sn．若2Sn＝a eq \o\al(\s\up1(2),\s\do1(n)) ＋n－4(n∈N*)．则{an}的通项公式为______________．
变式：在数列{an}中，已知a1＝3，前n项和Sn＝eq \f(1,2)(n＋1)·(an＋1)－1．(1)求证：数列{an}是等差数列．
例2．已知an＝4n－3，其前n项和为Sn，bn＝eq \f(Sn,n＋c) (c≠0)构成的新数列{bn}，若数列{bn}是等差数列求c的值．
变式：已知an＝4n－3，其前n项和为Sn，是否存在常数k，使得数列eq \b\lc\{\rc\}(\a\vs4\al\co1(\r(Sn＋kn)))为等差数列？若存在，求出常数k；若不存在，请说明理由．

四．考试链接：

1．[2021全国甲卷理18]已知数列{an}的各项均为正数，记Sn为{an}的前n项和，从下面①②③中选取两个作为条件，证明另外一个成立．
①数列{an}是等差数列：

②数列{eq \r(,Sn)}是等差数列；

③a2＝3a1．
2．[2021全国甲卷文18]记Sn为数列{an}的前n和，已知an＞0，a2＝3a1，且数列{eq \r(Sn)}是等差数列，证明：{an}是等差数列．
3．[2021全国乙卷理19]记bn为数列{Sn}的前n项积，已知 eq \f(2,Sn)＋ eq \f(1,bn)＝2．证明：数列{bn}是等差数列．
4． [2023南京市一模]在数列{an}中，若an＋1－a1a2a3···an＝d(n∈N*)，则称数列{an}为“泛等差数列”，常数d 称为“泛差”．已知数列{an}是一个“泛等差数列”，数列{bn}满足a12＋a22＋···＋an2＝a1a2a3···an－bn． 若数列{an}的“泛差”d＝－1，且a1＝eq \s\do1(\f(1,2))，求数列{bn}的通项bn．
5．[一轮复习]已知数列{an}的前n项和为Sn，若{an}和{eq \r(Sn)}都是等差数列，则eq \s\do1(\f(d,a1))＝________．
6．[2017·江苏卷改] 对于给定的正整数k，若数列{an}满足：an－k＋an－k＋1＋…＋an－1＋an＋1＋…＋an＋k－1＋an＋k＝2kan对任意正整数n(n>k)总成立，则称数列{an}是“P(k)数列”．若数列{an}既是“P(2)数列”，又是“P(3)数列”， 且a1＝1，a2＝2，a2＝3，（1）求a4；（2）求{an}的通项公式．
